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ÅñãáóôÞñéï 9

¢óêçóç 1.
Íá âñåèïýí ïé ìåñéêÝò ðáñÜãùãïé:

á)
∂2(x2y3)

∂x∂y
, â)

∂3(x2y3)

∂2x∂y
, ã)

∂2(sin 3x cos 4y)

∂x∂y
.

¢óêçóç 2.
Íá âñåèåß ôï ïëéêü äéáöïñéêü dz = ∂z

∂x
dx + ∂z

∂y
dy ôùí óõíáñôÞóåùí:

á) z = x3y + x2y2 + xy3, â) z = x sin y − y sin x .

¢óêçóç 3.
Õðïëïãßóôå êáôÜ ðñïóÝããéóç ôç ìåôáâïëÞ ôçò õðïôåßíïõóáò åíüò ïñèïãùíßïõ
ôñéãþíïõ ìå êÜèåôåò ðëåõñÝò 6cm êáé 8cm, üôáí ç ìéêñüôåñç ðëåõñÜ ìåãáëþ-
óåé êáôÜ 1/4cm êáé ç ìåãáëýôåñç ðëåõñÜ ìéêñýíåé êáôÜ 1/8cm.

¢óêçóç 4.
Âñåßôå ôá ôïðéêÜ áêñüôáôá ôçò óõíÜñôçóçò f (x, y) = x3 +y3 −3x −11y +20
üôáí −π < x, y < π .

¢óêçóç 5.
Íá õðïëïãéóèïýí ôá äéðëÜ ïëïêëçñþìáôá:

á)

∫ 2

1

∫ 3y

y

(x+y)dx dy â)

∫ 1

0

∫ x

x2
dy dx ã)

∫ π/2

0

∫ 4 cos θ

2
p3dp dθ .

¢óêçóç 6.

Íá õðïëïãéóèåß ôï ôñéðëü ïëïêëÞñùìá

∫ π

0

∫ π/4

0

∫ sec φ

0
sin 2φ dp dφ dθ .

¢óêçóç 7.
Íá ãßíïõí ïé ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí óõíáñôÞóåùí:
á) f (x, y) = cos xy cos x üôáí 0 ≤ x, y ≤ π ,

â) g(x, y) = √
1 − x2 − y2 üôáí −1 ≤ x, y ≤ 1 êáé

ã) h(x, y) = sin(x + y2) üôáí −2 ≤ x, y ≤ 2.

¢óêçóç 8.
(i) Íá ó÷åäéáóôåß ç ôñéóäéÜóôáôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò ðáñáìåôñéêÞò åðé-
öÜíåéáò t, cos 9t, sin 9t üôáí 0 ≤ t ≤ π .
(ii)Íá ãßíïõí óå Ýíá ó÷Þìá ïé ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí äýï åðéöáíåéþí:
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á) sin s cos t, sin s sin t, 1 + cos s üôáí 0 ≤ s ≤ π , 0 ≤ t ≤ 2π êáé
â) 2 sin s cos t, 2 sin s sin t, 2 cos s üôáí π/2 ≤ s ≤ π , −π ≤ t ≤ π .
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